Liczba jest podzielna,
czy nie jest podzielna?
Oto jest pytanie.
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Wstep

W czwartej klasie, po lekcji o cechach podzielnosci liczb, bytem zaciekawiony tym,
czy jest tych cech wiece;j.
W klasie pigtej ponownie si¢ pojawily, ale tym razem chciatem si¢ o nich wigcej dowiedziec.
Gdy Pani od matematyki przypomniata mi o konkursie, postanowitem wybra¢ cechy
podzielno$ci za gtdwny temat mojej pracy.

Teoria

Co to znaczy, ze liczba jest podzielna przez inng liczbg?

Definicja: Liczba a jest podzielna przez liczbe b wtedy, kiedy wynik dzielenia tych dwoch liczb
jest liczbg catkowitq, bez reszty.

Podzielnos¢ liczby naturalnej przez inne liczby jest waznym zagadnieniem w matematyce, a
takze ma zastosowania w wielu dziedzinach, takich jak kryptografia, teoria liczb czy algorytmy
komputerowe.

Cechy podzielnosci liczb:

Cecha podzielnosci przez liczbe 2.
Liczba naturalna jest podzielna przez 2, gdy jej ostatnia cyfra jest 0, 2, 4, 6, 8.

Cecha podzielnosci przez liczbe 3.
Liczba naturalna jest podzielna przez 3, gdy suma jej cyfr jest liczba podzielng przez trzy.

Cecha podzielnosci przez liczbe 4.
Liczba naturalna jest podzielna przez 4, gdy jej ostatnie dwie cyfry tworza liczbe podzielna
przez cztery.

Cecha podzielnosci przez liczbe 5.
Liczba naturalna jest podzielna przez 5, gdy jej ostatnia cyfra to 0 lub 5.

Cecha podzielnosci przez liczbe 6.
Liczba naturalna jest podzielna przez 6, gdy rownoczesnie jest podzielna przez 2 1 3.

Cecha podzielnosci przez liczbe 7.

Liczba naturalna jest podzielna przez 7, gdy réznica miedzy liczbg sktadajaca si¢ z trzech
ostatnich cyfr liczby i liczbg wyrazong pozostatymi cyframi tej liczby (lub odwrotnie) jest
podzielna przez 7.

Cecha podzielnosci przez liczbe 8.
Liczba naturalna jest podzielna przez 8, gdy jej ostatnie trzy cyfry tworza liczbe podzielng przez
osiem.

Cecha podzielnos¢ przez liczbe 9.
Liczba naturalna jest podzielna przez 9, gdy suma jej cyfr jest liczba podzielng przez dziewig€.



Cecha podzielnosci przez liczbe 10.
Liczba naturalna jest podzielna przez 10, gdy jej ostatnia cyfra to 0.

Cecha podzielnosci przez liczbe 11.
Liczba naturalna jest podzielna przez 11, gdy r6znica sumy cyfr na miejscach parzystych i sumy
cyfr na miejscach nieparzystych jest liczba podzielng przez 11.

Cecha podzielnosci przez liczbe 12.
Liczba naturalna jest podzielna przez 12, gdy rownoczesnie jest podzielna przez 3 i 4.

Cecha podzielnosci przez liczbe 13.
Liczba naturalna jest podzielna przez 13, gdy roznica liczby ztozonej z trzech ostatnich cyfr
i liczb ztozonej z pozostatych cyfr jest podzielna przez 13.

Cecha podzielnosci przez liczbe 14.
Liczba naturalna jest podzielna przez 14, gdy rownocze$nie jest podzielna przez 2 1 7.

Cecha podzielnosci przez liczbe 15.
Liczba naturalna jest podzielna przez 15, gdy rownoczesnie jest podzielna przez 3 i 5.

Cecha podzielnosci przez liczbe 16.
Liczba naturalna jest podzielna przez 16, gdy jej ostatnie cztery cyfry tworza liczbe podzielng
przez 16.

Cecha podzielnosci przez liczbe 18.
Liczba naturalna jest podzielna przez 18, gdy rownocze$nie jest podzielna przez 2i 9.

Cecha podzielnosci przez liczbg 20.
Liczba naturalna jest podzielna przez 20, gdy jej ostatnig cyfra jest zero, przedostatnig jest cyfra
parzysta.

Cecha podzielnosci przez liczbg 21.
Liczba naturalna jest podzielna przez 21, gdy réwnoczes$nie jest podzielna przez 3 i 7.

Cecha podzielnosci przez liczbg 22.
Liczba naturalna jest podzielna przez 22, gdy rownocze$nie jest podzielna przez 21 11.

Cecha podzielnosci przez liczbg 24.
Liczba naturalna jest podzielna przez 24, gdy rownoczes$nie jest podzielna przez 3 i 8.

Cecha podzielnosci przez liczbg 25.
Liczba naturalna jest podzielna przez 25, gdy jej dwie ostatnie cyfry to 00, 25, 50, 75.

Cecha podzielnosci przez liczbg 26.
Liczba naturalna jest podzielna przez 26, gdy rownocze$nie jest podzielna przez 2 1 13.

Cecha podzielnosci przez liczbg 28.
Liczba naturalna jest podzielna przez 28, gdy rownoczes$nie jest podzielna przez 4 1 7.

Cecha podzielnosci przez liczbe 30.
Liczba naturalna jest podzielna przez 30, gdy rownoczes$nie jest podzielna przez 2 i 15.



Cecha podzielnosci przez liczbe 32.
Liczba naturalna jest podzielna przez 32, gdy jej ostatnie pie¢ cyfr tworzy liczbg podzielna
przez 32.

Cecha podzielnosci przez liczbg 50.
Liczba naturalna jest podzielna przez 50, gdy jej dwie ostatnie cyfry to 00, 50.

Cecha podzielnosci przez liczbe 100.
Liczba naturalna jest podzielna przez 100, gdy jej dwie ostatnie cyfry to zera.

Postanowilem zastosowac te cechy w praktyce. W generatorze liczb wylosowalem liczbe
szesciocyfrowa i sprawdzitem jej podzielno$é.

Wylosowana liczba: 622786

Czy ta liczba jest podzielna przez 2?
Odp. Tak, poniewaz ostatnia cyfra tej liczby jest parzysta.

Czy ta liczba jest podzielna przez 3?
6+2+2+7+8+6=31
Odp. Nie, poniewaz suma cyfr (31) nie jest podzielna przez 3.

Czy ta liczba jest podzielna przez 4?
Odp. Nie, poniewaz dwie ostatnie cyfr tworza liczbe 86, ktora nie podzielna przez 4.

Czy ta liczba jest podzielna przez 5?
Odp. Nie, poniewaz ostatnia cyfra nie jest zerem ani 5.

Czy ta liczba jest podzielna przez 6?
Odp. Nie, poniewaz jest podzielna przez 2, ale nie przez 3.

Czy ta liczba jest podzielna przez 7?

786 — 622 = 164,164 : 7=231r.3

Odp. Nie, poniewaz roznica miedzy liczbg skladajaca si¢ z trzech ostatnich cyfr
liczby, liczbg wyrazong pozostatym cyframi tej liczby nie jest podzielna przez 7.

Czy ta liczba jest podzielna przez 8?
786:8=98 r.2
Odp. Nie, poniewaz trzy ostatnie cyfry tworza liczbe¢ nie podzielng przez 8.

Czy ta liczba jest podzielna przez 9?
6+2+2+7+8+6=31
Odp. Nie, poniewaz suma cyfr (31) nie jest podzielna przez 9.

Czy ta liczba jest podzielna przez 10?
Odp. Nie, poniewaz ostatnig cyfra nie jest 0.

Czy ta liczba jest podzielna przez 11?

6+2+8=16,2+7+6=15,16-15=1

Odp. Nie, poniewaz réznica sumy cyfr na miejscach parzystych i sumy cyfr na miejscach
nieparzystych nie jest liczbg podzielng przez 11.



Czy ta liczba jest podzielna przez 12?
Odp. Nie, poniewaz ta liczba nie dzieli si¢, ani przez 3, ani przez 4.

Czy ta liczba jest podzielna przez 13?

786 — 622 =164, 164 :13=12r.8

Odp. Nie, poniewaz roznica liczby zlozonej z trzech ostatnich cyfr i liczby zlozonej
z pozostatych cyfr nie jest podzielna przez 13.

Czy ta liczba jest podzielna przez 14?
Odp. Nie, poniewaz nie jest podzielna przez 7.

Czy ta liczba jest podzielna przez 15?
Odp. Nie, poniewaz nie jest podzielna, ani przez 3, ani przez 5.

Czy ta liczba jest podzielna przez 16?
Odp. Nie, poniewaz cztery ostatnie cyfry tworza liczbe nie podzielng przez 16.

Czy ta liczba jest podzielna przez 18?
Odp. Nie, poniewaz nie jest podzielna przez 2 9.

Czy ta liczba jest podzielna przez 20?
Odp. Nie, poniewaz nie jest podzielna przez 4 5.

Czy ta liczba jest podzielna przez 21?
Odp. Nie, poniewaz nie jest podzielna przez 3i 7.

Czy ta liczba jest podzielna przez 22?
Odp. Nie, poniewaz nie jest podzielna przez 2i 11.

Czy ta liczba jest podzielna przez 24?
Odp. Nie, poniewaz nie jest podzielna przez 3 8.

Czy ta liczba jest podzielna przez 25?
Odp. Nie, poniewaz nie koncza jej 00, 25, 50, 75.

Czy ta liczba jest podzielna przez 26?
Odp. Nie, poniewaz nie jest podzielna przez 2 i 13.

Czy ta liczba jest podzielna przez 28?
Odp. Nie, poniewaz nie jest podzielna przez 41i7.

Czy ta liczba jest podzielna przez 30?
Odp. Nie, poniewaz nie jest podzielna przez 2 i 15.

Czy ta liczba jest podzielna przez 32?
Odp. Nie, poniewaz pie¢ ostatnich cyfr tworza liczbg 86, ktora nie podzielna przez 32.

Czy ta liczba jest podzielna przez 50?
Odp. Nie, poniewaz nie spetnia warunkow podzielnosci przez 50.



Czy ta liczba jest podzielna przez 100?
Odp. Nie, poniewaz jej dwiema ostatnimi cyframi nie sg zera.

Podsumowanie
Bardzo zaciekawit mnie temat podzielnosci liczb. Chcialbym w przysztosci zaglebi¢ sie w
tym temacie i pozna¢ pozostate cechy podzielnosci liczb.

Wykaz materialéw zrodlowych

Cecha podzielnosci przez 2,3,4,5,6,7,8,9,10,11,12 itd - (matfiz24.pl)
Cechy podzielnosci liczb (matemaks.pl)

Podzielnos$¢ liczb - Medianauka.pl



https://matfiz24.pl/dzialania-liczbach/cecha-podzielnosci-przez-2-3-4-5-6-7-8-9-10-11-12
https://www.matemaks.pl/cechy-podzielnosci-liczb.html
https://www.medianauka.pl/podzielnosc-liczb

Opinia opiekuna

Potwierdzam, ze Mateusz Baran, uczen klasy 5 Szkoty Podstawowej im. Kornela
Makuszynskiego w Jaskowicach, samodzielnie przygotowat prace ,,Liczba jest podzielna, czy
nie jest podzielna? Oto jest pytanie.” na Matopolski Konkurs Prac Matematycznych.
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