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1. Wstňp.  

W czasie sobotnich zakup·w na Placu Imbramowskim zauwaŨyğam, Ũe sprzedawcy ukğadajŃ 

jajka w piramidy. 

 
Zastanawiağam siň jakie moŨna skonstruowaĺ piramidy z jaj i czy z kaŨdej iloŜci jajek  da siň 

skonstruowaĺ piramidň. W domu postanowiğam zbudowaĺ piramidy o r·Ũnych podstawach 

i wielkoŜciach, a potem, kiedy zabrakğo mi juŨ jajek zaczňğam liczyĺ z ilu warstw moŨna by  

stworzyĺ te budowle. Na poczŃtek sprawdziğam, Ũe jajka sŃ bardzo wytrzymağe. Wywierağam 

na pojedyncze jajko nacisk za pomocŃ wagi kuchennej siğŃ odpowiadajŃcŃ naciskowi okoğo 

5 kilogram·w. 

 
 

  
Jajko nie pňkğo. Zaczňğam wiňc konstruowaĺ piramidy. 

 

2. Piramidy o podstawie kwadratowej. 

Zastan·wmy siň jak wysokŃ piramidň moŨemy skonstruowaĺ, majŃc do dyspozycji danŃ 

liczbň jajek. OkreŜlmy najpierw czym jest piramida. PiramidŃ nazywamy kaŨdŃ budowlň, 

kt·rej podstawŃ jest prostokŃt uğoŨony z jajek, kt·ra ma co najmniej dwie warstwy i kaŨda 

warstwa jest cağkowicie wypeğniona. Warto zauwaŨyĺ, Ũe kaŨde jajko z wyŨszej warstwy jest 
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podpierane przez cztery jajka poniŨej. Z wyjŃtkiem podstawy, kt·ra jest uğoŨona na papiero-

wym wkğadzie do jajek. 

  
 

NaleŨy zauwaŨyĺ, Ũe jajko w warstwie niŨszej moŨe byĺ podporŃ dla wiňcej niŨ jednego jaja 

w warstwie wyŨszej. Maksymalnie dla czterech jajek. Zacznň moje rozwaŨania od piramid 

o podstawie kwadratowej. Zastan·wmy siň, jaka jest najmniejsza liczba jaj, kt·rŃ potrzebuje-

my, aby zbudowaĺ piramidň. Ğatwo zauwaŨyĺ, Ũe tŃ liczbŃ jest piňĺ. Wtedy w dolnej 

warstwie mamy cztery jaja, a w g·rnej - jedno. To teraz zbudujmy piramidň o podstawie, 

w kt·rej jest dziewiňĺ jaj. Na niej kğadziemy naszŃ poprzedniŃ piramidň zğoŨonŃ z piňciu jaj. 

Tym samym otrzymamy trzypiňtrowŃ piramidň zbudowanŃ z czternastu jajek.  

  

 
Zbudujmy kolejnŃ piramidň o podstawie z szesnastu jajek, na kt·rej ustawiamy poprzednio 

opisanŃ trzypiňtrowŃ piramidň. Sumujemy liczbň jaj w podstawie z liczbŃ jaj, z kt·rej 

zbudowana jest piramida trzypiňtrowa:  

16+(9+4+1)=30. 

 StŃd mamy, Ũe piramida czteropiňtrowa o kwadratowej podstawie zbudowana jest 

z trzydziestu jaj. Analogicznie moŨemy skonstruowaĺ kolejne piramidy, w kt·rych pod-

stawach mam: 25, 36, 49 itd. jaj. Szczepan JeleŒski w [1], str. 102-103, liczby, z kt·rych da 

siň zbudowaĺ peğne piramidy o podstawie kwadratowej, nazywa liczbami piramidalnymi 

kwadratowymi. Takimi liczbami sŃ: 5, 14, 30, 55, é 
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3.  Piramidy o podstawie prostokŃtnej. 

ZauwaŨmy, Ũe piramidy o podstawie kwadratowej nie sŃ jedynym typem piramidy, kt·re da 

siň zbudowaĺ. MoŨemy zbudowaĺ piramidň, w kt·rej podstawie liczba kolumn i rzňd·w nie 

bňdzie r·wna. Rozpatrzmy przykğad, w kt·rym liczba kolumn jest o jeden wiňksza od liczby 

rzňd·w. Zatem najmniejsza piramida  dwupiňtrowa o podstawie prostokŃtnej, kt·ra nie jest 

kwadratem, bňdzie miağa w podstawie szeŜĺ jaj, a w drugiej warstwie ï dwa jajka, czyli ta 

piramida  skğada siň w sumie z oŜmiu jaj. 

  
Widzimy, Ũe na czubku mamy dwa jaja, wiňc nie moŨemy ustawiĺ ich wiňcej. Kolejne 

piramidy bňdziemy budowaĺ tak samo jak piramidy kwadratowe. 

ZauwaŨmy, Ũe piramida trzypoziomowa o podstawie zğoŨonej z jajek uğoŨonych w trzech 

rzňdach po cztery jajka bňdzie miağa w podstawie dwanaŜcie jaj. Na niej poğoŨymy warstwň 

zğoŨonŃ z szeŜciu jaj a na samej g·rze zmieszczŃ siň tylko dwa jaja. StŃd piramida 

trzypiňtrowa zbudowana jest z dwudziestu jaj:  

.20213243 =Ö+Ö+Ö  

Podobnie bňdziemy budowaĺ piramidň czteropoziomowŃ o podstawie zğoŨonej z dwudziestu 

jajek uğoŨonych w czterech rzňdach po piňĺ jaj:  

4021324354 =Ö+Ö+Ö+Ö  

 Piramida czteropoziomowa bňdzie miağa w sumie 40 jaj. 
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Piňciopiňtrowa piramida bňdzie miağa w podstawie trzydzieŜci jaj uğoŨonych w piňciu rzňdach 

po szeŜĺ jajek i zbudowana bňdzie w sumie z siedemdziesiňciu jaj: 

 

Warto zauwaŨyĺ, Ũe kolejna wyŨsza piramida powstaje tak, Ũe ukğadamy wiňkszŃ podstawň 

i stawiamy na niej poprzedniŃ piramidň: 

 

 

 

 

 itd. 

 
Piramida piňciowarstwowa uğoŨona z siedemdziesiňciu jaj na podstawie o wymiarach piňĺ na 

szeŜĺ. 

   

4. Czy z kaŨdej liczby jajek da siň zbudowaĺ piramidň? 

ZauwaŨmy, Ũe jeŜli weŦmiemy siedem jaj i zaczniemy budowaĺ piramidň dwupiňtrowŃ, kt·ra 

w podstawie bňdzie mieĺ szeŜĺ jaj, to w g·rnej warstwie poğoŨymy jedno jajko, kt·re nam 

zostağo. Widzimy, Ũe zostağo nam jeszcze jedno wolne miejsce, w kt·rym moglibyŜmy 


